Seconde

Chapitre 1 : Calcul algébrique

Feuille d’exercices n°4 : Racines carrées

Exercices d’applications (type interro)

Exercice 1 : Simplifier

1.vV44 2.52 3.7 4.V128 5.499 6.+/242 7./32 8.27 9. v/250

Exercice 2 : Développement (le retour)

L. (WV6—-1)2 2. (v/7+3)? 3.(vV24—-5)2% 4.(2v/5-3)2 5 (V8—=3)(vV8+3) 6. (vV2+3)?

Exercice 3 : Factorisation (le retour)

L.22-6 2.22-17 3. (z+2)?-5 4. (22+3)>-7 5 Bz+1)?-8 6.2—1 7.42* -9

Exercice 4 : Donner le signe

1.3V5—-7 2.7V/2—-5 3.5V/3—-6 4.8/3—-12 5.9/2—13 6.4/3 -7

Exercice 5 : Simplifier

V50 —5 8 + /32 9—+/18 6 — /24
1. o 2. . 3. 5 4.T

Exercices avancés

Exercice 1 :

Simplifier 4 | 30 + 30+\/30+\/30+\/30+\/30+\/30+6

Exercice 2 :

Un éleve développe : (3 —2v/5)? et trouve : 29 — 12v/5
Il conclut alors : /29 — 12v/5 = /(3 — 2v/5)2 = 3 — 2/5.
A-t-il raison ?

Exercice 3 :

1+
2

=

On considere le nombre z =

1. Montrer que z? =z + 1

2. Endéduirequexz\/1—1—\/1—1-\/1—1—\/14—\/5

—b—Vb? — dac y —b+ Vb? — 4ac
2a 2a

1. A quelles condtions sur a, b et ¢ 'expression est-elle bien définie ?

Exercice 4 : on considere I'expression

2. Simplifier I’expression.
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Corrections des exercices

Exercices d’applications :

Exercice 1 :

L Vi =V22x11=V2 x /11 =2V11 2.
4. V128 =82 x 2 =V82 x V2 =82
7. V32 =42 x 2 =
Exercice 2 :

. (VB-1)2=
- (VT +3)?
3. (V24 - 5)?
. (2v5—3) =
5. (V8 —3)(V8+3) =
6. (V2++/3)?

Exercice 3 :
1. x2—6:x2—\/62

9 22— 17=22 - V1T =

—_

[\)

W

V8 - 32

= (z — V6)(z + V6)

5. V99 = v/32y/10 = 3v/10
42 8. V2T=V32x/3=3V3

=V +2x V2 x V3 + V3

VB2 =V22 x V13 =213 3. V75 = V52 x /3 = 5V3.
6. V242 = V112 x V2 = 112

9. v/250 = v/52 x /10 = 5v/10

V5 —2xVEx1+12=5-25+1=06-2/5

VT 42X VT X3+ =T+6V7+9=16+67

= V24" — 2% V24 x 5452 = 24 — 10v/24 + 25 = 49 — 10/24

(2v5)2 —2x2v/5x3+32=4x5-12V/5+9=20—-12v/5+9 =29 — 12/5

—8-9=-1

=242V/6+3=5+2V6

(z —VI7)(z + V17)

3. (+22—5=(24+22—V5 = ((+2) = VB) (2 +2) +v5) = (1 + 2 — VB)(z + 2+ V5)
4. 22432 —T= (20432 VT = (20 +3) - V(22 +3) + V7) = 2z + 3 — VT)(2z + 3+ V7)
5. Br+1)2—8=Br+1)2 -8 =(Br+1) — V&) ((Bz+ 1)+ v8) = 3z + 1 — v8)(3z + 1 + V)

6. 2 —1=(22)?-12 =

7. 4zt — 9 = (222)2 - 32 =

Exercice 4 :

(z? = 1)(z* +1) =
(222 — 3)(22%2 + 3) =

(x—1)(z+1)(z?+1)
(V3 — VA (VEr VB2 +3)

2
- — -2
3VH—T7= (3\[ 7)(3\/5+7) = Ix5-17 < 0car —2<0 et 3v/5+ 7 > 0 comme somme de
3vVh+ 7 3VE+7  3VB+7
deux nombres positifs. Donc 3v/5 — 7 < 0.
2 — 2 49 x 2 — 52
V2 —-5= (7\f 5)(7\f+5) = 9 x > = 73 > (0 car 73 >0 et 7v/2+ 5 > 0 comme somme de
V245 NV2+5 V245
deux nombres positifs. Donc 7V2 -5 > 0.
— 2 — 62
5\/3—6:(5\/g 6)(5\/§+6): Px3-6 = 39 >0 car 39 > 0 et 5v/3 + 6 > 0 comme somme de
5V3+6 5V3+6  5V3+6
deux nombres positifs. Donc 5v3—6 > 0.
—12 12 4x3—-122 192 — 144 4
gv3_19— BY3-12)(EV3+12) _64x3 _ 8 S jcard8 > 0et 8v/3+12 >0
8v/3 + 12 8v/3 + 12 8v3+12 83412
comme somme de deux nombres positifs. Donc 8v/3 — 12 > 0.
9v2 —-13)(9v2 + 13 81 x 2 — 132 162 — 169 -7
9\6—13:(\f )(9v2+13) _ 81 x _ <0Ocar —7<0et9v/24+13 >0
9v2 + 13 9v2 + 13 V2413 9v2+13
comme somme de deux nombres positifs. Donc 9v/2 - 13 <0.
43 - 7)(4 1 — 7% 484 -1
4\/3_7:(\/3 7)( \/§+7): 6x3-7 = 8 9: <0car —1<0et4v/3+7>0 comme
43+ W3+7T  AVB+T 4347
somme de deux nombres positifs. Donc 43 -7 <0.



Seconde

Exercice 5 :

VB0—5  5v2-5 5(v2-1) V2-1

LT T T 0 T sx2 T 3
o 81VB2 _8+VA2  2(4+2v2)  2+4V2
6 6  2x3 3
5 9-VI8 9-3v2 3B3-v2) 3-V2
9 9  3x3 3
A 6-v24 6-2V6 2(3—v6) 3-—6
3 6  2x3 3

Exercices avancés :

Exercice 1 : On a /30 +6 = +/36 = 6 donc :

30 + 30+\/30+\/30+\/30+\/30+\/30+ = 30+\/30+\/30+\/30+\/30+\/30+ =

\/30+\/30+\/30+\/30+\/30+ :\/30+\/30+\/30+\/30+ :\/30+\/30+\/30+ =
V3043046 =+30+6=6

Exercice 2 :
NON ! L’éleve a écrit ”va? = a” ce qui n’est pas vrai si a est négatif.
On sait en plus d’apres le cours que y/a est positif (avec a positif aussi !)

Oricis—2y5— B=2VBB+2V5) _ 9-20  —-11 _
3+2V5 3+2v5 3+2V5

Correction : /28 — 12¢/5 = /(3 — 2/5)2 = 2v/5 — 3
Exercice 3 :

) <1+\/5>2:(1+\/5)2:1+2\/5+5:6+2\/5:3+\/5 1+

0 donc cela ne peut étre vrai !

S

5 + x4+

4 4 4 2 2

2. Ona 22 = 14z et z est positif donc z = /1 + x en remplacant x par /1 +zxona: z=+1+1+z =
\/1—1— 14+ +1+ x etc..

Exercice 4 :

1. 11 faut que b? — 4ac soit positif pour que la racine soit bien définie.

—b — Vb2 —4ac>< —b+ Vb2 —4dac  (—b—Vb> —dac)(=b+ Vb —4dac)  b® — (b —4ac)  b* —b* +4dac

2.

4ac c

4a2  a

2a 2a 4a? 4a? - 4a?



